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Zadanie 1. Udowodnij, ze dla « > 0 zachodzi

Vr+1+vVr+5<2Vz+3.

Autor zadania: Tomasz Kossakowski
Rozwigzanie: Niech a = ¢ + 1 oraz b = x + 5. Podstawmy do lewej strony

nieréwnosci:
Vz+1+vVz+5=+a+Vb.

Zauwazmy réwniez, ze

a+b_x+1+x+5_

3.
5 2 T+

2
Poniewaz z > 0, to x +5 > z + 1 > 0, zatem (\/5)2 = a oraz (\/5) =b.

Wtedy nasza nieréwnos¢ przybiera postaé:

Va+vVb<2

co jest spelnione na mocy nieréwnoéci miedzy Srednia arytmetyczna i kwa-
dratowa. |
Dla przypomnienia:

Twierdzenie 1 (nier6wnosé miedzy $rednia arytmetyczna i kwadratowa,)

Dla dowolnych liczb n € Z, oraz as,as,...,a, > 0 zachodzi

>
n n

9

\/a%—!—a%—l—...—i—afl a +az+...+a,

przy czym réwnosé wystepuje wtedy i tylko wtedy, gdy

a; = a3 = ... = 0Qp.
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Zadanie 2. Niech M bedzie dowolnym punktem wewnatrz wysokosci AD
w trojkacie ABC. Prosta réwnolegla do AB przechodzaca przez M przecina
wysoko$¢ C'F w P. Prosta rownolegta do AC' przechodzaca przez M przecina
wysoko$¢ BE w Q. Udowodnié, ze proste PQ i E'F sa réwnolegle.

Autor zadania: Bartosz Trojanowski
Rozwigzanie: Niech H bedzie ortocentrum ABC. Katy SMPH i SMQH sa
proste, wiec punkty M, P, @, H leza na okregu o $rednicy M H. Katy SJAEH
i JAFH sa proste, wiec punkty A, E, F, H leza na okregu o $rednicy AH.
Stad

IMPQ=IMHQ =JAHE = JAFE,

co koniczy dowéd, bo AF' || MP. |
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