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I Zadanie 1. Pies Azor buduje piramide z kosci, w taki sposéb, ze kazde ko-
lejne pietro ma o jedng ko$¢ wiecej niz poprzednie. Wykaz, ze do zbudowania
n-(n+1
piramidy o n pietrach Azor potrzebuje % kosci.
Autor zadania: Grzegorz Rudnicki
Rozwiazanie: Skorzystamy z zasady indukcji matematycznej. Oznaczmy S,
jako sume liczb naturalych od 1 do n. Dla n = 1:

1-(1+41)
Sp=———7—=
2
Zalozenie indukcyjne:
n-(n+1)
Sp =
2

Teza indukcyjna:

Oczywiscie,

7 zalozenia indukcyjnego:

Sn+1:n~(7;+1) +2'(TL2+1) _ (n+1)é(n+2)

Czyli, na mocy zalozenia indukcyjnego, powyzsza réwnosé zachodzi dla kaz-

dego n € N, zatem do zbudowania piramidy o n pietrach faktycznie potrzeba

nn+1)
2

kosci.
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I Zadanie 2. Pies Burek biega miedzy dwoma zabawkowymi pociggami jada-
cymi z przeciwnych stron po prostym torze. Kiedy Burek dobiegnie do jednego
pociagu, zawraca i biegnie w kierunku drugiego. Oba z nich jada ze stala pred-

koscig 10 =, natomiast Burek biega z predkosciag 100 —=. Poniewaz Burek

jest bardzo madrym psem, wie jak zawrdci¢ w nieskonczenie krétkim czasie i

nie wytracajac predkosci. Pociagi poczatkowo znajduja sie w odlegtosci 100 m.

Jaka laczna droge przebiegnie Burek?

Autor zadania: Grzegorz Rudnicki

Rozwigzanie: Pociagi zblizaja si¢ do siebie ze wzgledng predkoscia 20
zatem spotkaja sie po 5min. Kolejne odcinki przebiegniete przez Burka sa
coraz krétsze (i przebiegane w coraz krétszym czasie). Sprawia to ze trudne
(choc oczywiscie mozliwe) jest znalezienie ich sumy. Poniewaz jednak Burek
zawraca bez strat czasu i predkoéci, mozemy przyjaé, ze po prostu porusza
sie ruchem po prostej ze stala szybkoscia, zatem przebiegnie

m
100 — - 5min = 500 m
min
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