m Rozwigzania zadan
T z 12.06.2025

' v Nastepnych zadan mozecie
MathLovers spodziewaé si¢ juz jutro!

I Zadanie 1. Cgzy istnieja takie dodatnie liczby catkowite a, b, ¢, ze kazda z
liczb ab, be, ca konczy sie cyframi 207

Zrédto zadania: Kwadrat nr 11, Gazetka Olimpiady Matematycznej Gim-
nazjalistéw, grudzien 2013

Wybér zadania: Antonina Pajek

Rozwiazanie: Zauwazmy, ze jesli liczba konczy sie cyframi 20, to dzieli sig¢
przez 5, ale nie przez 25 (bo liczby podzielne przez 25 maja dwie ostatnie
cyfry 00, 25, 50 lub 75). Przypusémy, ze istnieja opisane w zadaniu liczby a,
b, c. Kazda z liczb ab, bc, ca ma woéwczas w rozktadzie na czynniki pierwsze
dokladnie jedna piatke. Stad iloczyn ab - be - ca = (abe)? ma w rozkladzie
na czynniki pierwsze dokladnie trzy piatki, co jest niemozliwe, poniewaz jest
kwadratem liczby calkowitej (wszystkie czynniki pierwsze wystepuja parzysta
liczbe razy w jego rozkladzie).

Strona 1 z 2



m Rozwigzania zadan
T z 12.06.2025

' v Nastepnych zadan mozecie
MathLovers spodziewaé si¢ juz jutro!

Zadanie 2. Wyznacz reszte z dzielenia 345°7° przez 16.

Autor zadania: Antonina Pajek
Rozwigzanie: Zobaczmy ze

345%7 = 957 (mod 16)

Wiemy ze
9=9 (mod 16)

oraz

92 =1 (mod 16).

Zatem mozemy rozpisac:
345579 = (92)3%9.9=1.9=9 (mod 16).

Zatem szukana reszta jest 9.
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