m Rozwigzania zadan
T 7 2.05.2025

’ v Nastepnych zadan mozecie
MathLovers spodziewaé si¢ juz dzisiaj!

Zadanie 1. Dane sg liczby rzeczywiste x, y, dla ktérych zachodza

r+y=28
zy =11

Oblicz warto$é wyrazenia 3 + y3.

Autor zadania: Maria Janyska
Rozwigzanie:
Sposéb 1: Zauwazmy, ze wyrazenie x> +y> mozna zapisaé réwniez jako iloczyn
(x +y)(z? — 2y +y?). Mozemy podstawié¢ znane wartoéci z +y = 8 i zy = 11.
Zatem mamy

2 4y =8(x? + 9% —11).

Pozostaje znalezé¢ wartoéé wyrazenia 2 + y2. Zapiszmy jako kwadrat sumy i
podstawmy znane wartosci:

(z+y)* =2 +y* + 22y
82 =22 +9y*+2-8
2?4 y? =42
Zatem mozemy uzupelni¢ poszukiwang wartos¢:
2 +y? =8(42 - 11)
2% 4 y3 = 248,

co wlasnie nalezalo znalez¢.
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Sposdb 2: Mozemy wyznaczy¢ z pierwszego réwnania warto$é y i podstawiaé
ja do drugiego réwnania. Bedzie ono réwnaniem kwadratowym, ktére nalezy
rozwigzad.

y=8—=x

(8 —xz) =11
—2?+8r—11=0
Obliczmy wyréznik réwnania
A=8—4.(=1)-(~11) =64 — 44 =20
- 2
y1=8-(4—V5)=4+5

—8— 2
96227872\/»07332:4-&-\/5
y=8—(4+V5)=4-5

Zauwazmy, ze T1 = Yo 1 o = y1. Zatem wystarczy nam policzy¢ sume sze-
Scianow tylko dla jednej pary wyznaczonych z, y.

xr1 =

B+ =4 —-VE)P+(4+V5)3 =
834254345 — 5 +43+3-5 =128 + 120 = 248,

co nalezalo wtasnie obliczy¢.
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I Zadanie 2. Rozstrzygnij, czy da sie pokry¢ prostokatna tablice o wymiarach
10 x 10 pionowymi i poziomymi klockami 1 x 4 tak, aby klocki pokryly cala
tablice i aby sie nie pokrywaly.

Zrédto zadania: Kwadrat nr 13, Gazetka Olimpiady Matematycznej Gim-
nazjalistéw, wrzesien 2014

Wybér zadania i redakcja rozwigzania: Maria Janyska

Rozwigzanie:

Sposdb 1: Pokolorujmy kwadrat jak na ponizszym rysunku. Kazdy klocek 1 x4
zajmuje dokladnie jedno kolorowe pole. Takich pdl jest 26. Aby wiec pokryé
szachownice, nalezy uzyé¢ 26 klockéow. Jednak do jej pokrycia potrzebnych
jest dokladnie %0 = 25 klockéw. Dochodzimy do sprzecznoéci, odpowiedz na

4
pytanie postawione w zadaniu jest wiec negatywna.
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Sposéb 2: Rozwazmy kolorowanie pokazane na ponizszym rysunku. Kazdy
klocek pokrywa dwa kolorowe pola i dwa biale pola, wiec wszystkie klocki po-
winny pokrywaé tacznie te sama liczbe biatych i kolorowych pol. Tymeczasem
kwadrat zawiera 52 pola kolorowe oraz 48 pdl bialych. Dochodzimy wiec znéw
do wniosku, ze nie istnieje zadane pokrycie.
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