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Zadanie 1. Wyznacz warto$¢ wyrazenia

NWD(135, 2025, 2070).

Autor zadania: Tomasz Kossakowski
Rozwigzanie:

Sposob 1: Roztézmy wszystkie liczby na czynniki pierwsze. Otrzymujemy:
135 =3% .5,

2025 = (45%) = (32 -5)2 = 3% . 52,
2070 =2-3% .5 23.
Najwiekszym wspélnym dzielnikiem tych liczb jest zatem 45 = 32 - 5, gdyz:

135 = (37-5) -3,

2025 = (3% -5)-3%.5,
2070 = (3*-5) -2 23.

Sposob 2: Zgodnie z algorytmem Euklidesa:
NWD(a,b) = NWD(a,b — a).
Stosujac w zadaniu:
NWD(135, ,2070) = NWD(135, ,2070 — 2025) =

= NWD(135, ,2070) = NWD(135, 15, 45) = NWD(3- 45, 45) = 45

Odpowied?: NWD(135, 2025, 2070) = 45.
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Zadanie 2. Stas do kartezjanskiego ukladu wspoélrzednych wpisal punkty:
A=(0,7), B=(2,0), C =(12,1) oraz D = (13,9). Udowodnij, ze czworokat
ABCD ma pole réwne 87.

Autor zadania: Tomasz Kossakowski
Rozwigzanie:
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Zauwazmy, ze czworokat ABC D mozemy bez problemu zmiesci¢ w prostoka-
cie o wymiarach 13 x 9.

Niech E = (0,0), F =(13,0), G =(0,9), F' =(12,0), F" = (13,1). Wtedy
tym prostokatem jest EF DG. Dla uproszczenia zapisu niech [F] oznacza pole
figury F. Zatem, patrzac na rysunek powyzej, jesteSmy w stanie stwierdzié,
ze:

[ABCD] = [EFDG] — [ABE| — [BCF'| = [CF'FF"] — [CDF") — [ADG] =

1 1 1 1
—13~9—5‘2'7—5‘1'10—1&—5'1-8—5'2&3—87.

Co koncezy dowdd.



n Rozwigzania zadan

z 24.04.2025

. Nastepnych zadan mozecie
4 spodziewaé sie juz jutro!
MathLovers

Zadanie 3. Niech a bedzie ustalona dodatnia liczbg catkowita. Na tablicy
napisane sa liczby 1, 2, 3. Co minute Bartek wybiera dwie dowolne liczby
z tablicy, oznaczmy je przez x, y, Sciera je i na ich miejsce wpisuje liczby
azx + ay oraz ax — ay. Znalezé wszystkie takie «, ze na tablicy moze pojawié¢
sie liczba 7.

Autor zadania: Bartosz Trojanowski

Rozwigzanie:

Zauwazmy, ze obie liczby ax + ay, ax — ay sa podzielne przez a. Aby wiec
jedna z nich byta réwna 7, to o musi by¢ dzielnikiem 7, czyli o musi by¢ réwne
1lub 7.

Dla a = 7, liczba 2a — o spetnia warunki zadania, a dla a = 1, mozemy otrzy-
mac¢ liczby 1, 1,5 przez wykonanie operacji na liczbach 2,3, po czym mozemy
doda¢ 5 do 1 aby uzyskaé 6, ktéra mozemy potem dodaé¢ do 1 i otrzymaé 7.

Podsumowujac, jedyne liczby spelniajace warunki zadania to o € {1, 7}.



